Seminar 4: Algebraické vyrazy, rovnice a nerovnosti I — tiprava vyrazov

Uloha 4.1. [65-1-3-N1] Pre l'ubovolné realne &isla o,y a z dokdzte nezapornost hodnoty kazdého
7 Vyrazov

2222 4y — 2zyz, 2?4+ 4y? +32% — 20 — 12y — 62 + 13, 22 + 4y + 22 — day — 222
a zistite tieZ, kedy je doty¢na hodnota rovna nule.

Uloha 4.2. [63-I-1-N1-N4| a) Uréte najmensiu hodnotu vyrazu V =5+ (z — 2)%, z € R. Pre ktoré
x ju vyraz nadobuda?

b) Uréte najmensiu moznt hodnotu vyrazu W = 9—ab, kde a, b sti reélne &isla splitajice podmienku
a + b = 6. Pre ktoré hodnoty a, b je W minimélne?

¢) Uréte najmensiu mozni hodnotu vyrazu Y = 12—ab, kde a, b st realne &isla splitajiice podmienku
a + b = 6. Pre ktoré hodnoty a,b je Y minimalne?

d) Uréte najvicsiu mozni hodnotu vyrazu K = 5+ ab, kde a, b sii redlne &sla spliajice podmienku
a + b = 8. Pre ktoré hodnoty a,b je K maximalne?

Uloha 4.3. [63-1-1] Uréte, akt najmengiu hodnotu méze nadobudat vyraz V = (a —b)2 + (b—c)? +
+ (¢ — a)?, ak realne &isla a, b, ¢ spliaju dvojicu podmienok

a+3b+c=6,
—a+b—c=2.

Uloha 4.4. [63-S-1] Uréte, aké hodnoty moze nadobudat vyraz V = ab + bc + cd + da, ak redlne
¢isla a, b, ¢, d splitaju dvojicu podmienok

2a — bb + 2¢ — bd = 4,
3a + 4b+ 3c + 4d = 6.

Uloha 4.5. [65-1-3] Uvazujme vyraz
222 + % — 2wy + 2z + 4.
a) Najdite vietky redlne ¢isla x a y, pre ktoré dany vyraz nadobuda svoju najmengiu hodnotu.

b) Urcte vSetky dvojice celych nezédpornych &isel x a y, pre ktoré je hodnota daného vyrazu rovna
¢islu 16.

Uloha 4.6. [65-11-1] Najdite najmengiu mozni hodnotu vyrazu
322 — 122y + y4,
v ktorom z a y st Tubovolné celé nezaporné &isla.
Uloha 4.7. [65-1-3-D1, resp. B-61-S-1] V obore celych ¢isel vyrieste rovnicu

2?4+ fr+y=4
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