Seminar 6: Algebraické vyrazy, rovnice a nerovnosti III — linedrne rov-
nice a sustavy linearnych rovnic

Uloha 6.1. [60-1-1-N1] Mame tri &sla so su¢tom 2010, pricom kazdé z nich je aritmetickym priemerom
zvy$nych dvoch. Aké si to ¢isla?

Uloha 6.2. [60-1-1-N2] Mame tri ¢isla, o ktorych vieme, Ze kazdé z nich je aritmetickym priemerom
niektorych dvoch z naSich troch ¢isel. Dokazte, Ze nase tri ¢isla st rovnaké.

Uloha 6.3. [60-I-1] Lucia napisala na tabul'u dve nenulové &isla. Potom medzi ne postupne vkladala
znamienka plus, minus, krat a delené a vSetky Styri priklady spravne vypoditala. Medzi vysledkami
boli iba dve roézne hodnoty. Aké dve ¢isla mohla Lucia na tabulu napisat?

Uloha 6.4. [60-11-1] Na tabuli st napisané prave tri (nie nutne rozne) redlne &isla. Vieme, 7e stucet
Tubovolnych dvoch z nich je tam napisany tiez. Urcte v8etky trojice takych &isel.

Uloha 6.5. [60-S-1] Po okruhu behaji dvaja atléti, kazdy inou konstantnou rychlostou. Ked bezia
opacnymi smermi, stretavaja sa kazdych 10 minut, ked bezia rovnakym smerom, stretavaju sa kazdych
40 minat. Za aky Cas zabehne okruh rychlejsi atlét?

Uloha 6.6. [66-1-4-N1] Urcte vietky dvojéleny P(x) = ax+b, pre ktoré plati P(2) = 3 a P(3) = 2.

Uloha 6.7. [66-1-4-N2| Uré¢te vietky trojéleny P(x) = az? + bz + ¢, pre ktoré plati P(1) = 4,
P(2) =9a P(3) =18.

Uloha 6.8. [66-1-4-N3] Urcte vietky dvojéleny P(z) = ax + b s celogiselnymi koeficientmi a a b, pre
ktoré plati P(1) < P(2) a P(1)? + P(2)? = 5.

Uloha 6.9. [66-1-4-D2] Koeficienty a, b, ¢ trojélena P(z) = az? + bz + ¢ st redlne &isla, pritom kazda
z troch jeho hodnoét P(1), P(2) a P(3) je celym ¢islom. Vyplyva z toho, ze aj ¢isla a, b, ¢ su celé, alebo
je nutne celé aspon niektoré z nich (ktoré)?

Uloha 6.10. [59-S-3] Néjdite vietky dvojice nezapornych celych &isel a, b, pre ktoré plati

a?+b+2=a+b>

Uloha 6.11. [66-I-4] Najdite vietky trojcleny P(z) = az? + bx + ¢ s celodiselnymi koeficientami
a, b, c, pre ktoré plati P(1) < P(2) < P(3) a zarovei

(P(1)* + (P(2))* + (P(3))" = 22.

Uloha 6.12. [62-II-3] Najdite vietky dvojice celych kladnych &isel a a b, pre ktoré je ¢islo a® 4 b
0 62 vidsie ako &islo b% + a.

Uloha 6.13. [60-I-1-D1] Nech n je prirodzené &islo vicsie ako 2. Mame n ¢isel so sictom n, pricom
kazdé z nich je aritmetickym priemerom ostatnych ¢isel. Aké su to ¢isla?
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