
Seminár 7: Teória £ísel I � úlohy o delite©nosti

Úloha 7.1. [ [Hol10], úloha 38, str. 115] Nech N je pä´ciferné kladné £íslo také, ºe N = a679b. Ak
je N delite©né 72, ur£te prvú cifru a a poslednú cifru b.

Úloha 7.2. [66-I-2-N1] Dokáºte, ºe v nekone£nom rade £ísel

1 · 2 · 3, 2 · 3 · 4, 3 · 4 · 5, 4 · 5 · 6, . . . ,

je £íslo prvé delite©om v²etkých £ísel ¤al²ích.

Úloha 7.3. [63-I-5-N1] Dokáºte, ºe pre kaºdé prirodzené n je £íslo n3 + 2n delite©né tromi.

Úloha 7.4. [63-I-5-N2] Dokáºte, ºe pre kaºdé nepárne £íslo n je £íslo n2 − 1 delite©né ôsmimi.

Úloha 7.5. [63-I-5-N3+63-I-5-N4, resp. 55-I-1]

a) Dokáºte, ºe pre v²etky celé kladné £ísla m je rozdiel m6 −m2 delite©ný ²es´desiatimi.

b) Ur£te v²etky kladné celé £ísla m, pre ktoré je rozdiel m6 −m2 delite©ný £íslom 120.

Úloha 7.6. [59-II-1] Dokáºte, ºe pre ©ubovo©né celé £ísla n a k vä£²ie ako 1 je £íslo nk+2 − nk

delite©né dvanástimi.

Úloha 7.7. [58-S-3] Ke¤ isté dve prirodzené £ísla v rovnakom poradí s£ítame, od£ítame, vydelíme
a vynásobíme a v²etky ²tyri výsledky s£ítame, dostaneme 2 009. Ur£te tieto dve £ísla.

Úloha 7.8. [66-I-2-N2] Nájdite v²etky celé d > 1, pri ktorých hodnoty výrazov U(n) = n3+17n2−1 a
V (n) = n3+4n2+12 dávajú po delení £íslom d rovnaké zvy²ky, nech je celé £íslo n zvolené akoko©vek.

Úloha 7.9. [66-I-2-D1] Pre ktoré prirodzené £ísla n nie je výraz V (n) = n4 + 11n2 − 12 násobkom
ôsmich?

Úloha 7.10. [66-I-2] Nájdite najvä£²ie prirodzené £íslo d, ktoré má tú vlastnos´, ºe pre ©ubovo©né
prirodzené £íslo n je hodnota výrazu

V (n) = n4 + 11n2 − 12

delite©ná £íslom d.

Úloha 7.11. [66-S-2] Ozna£me M mnoºinu v²etkých hodnôt výrazu V (n) = n4 +11n2 − 12, pri£om
n je nepárne prirodzené £íslo. Nájdite v²etky moºné zvy²ky po delení £íslom 48, ktoré dávajú prvky
mnoºiny M .

Úloha 7.12. [60-I-2] Dokáºte, ºe výrazy 23x+y, 19x+3y sú delite©né £íslom 50 pre rovnaké dvojice
prirodzených £ísel x, y.
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