Seminar 7: Teoéria ¢isel I — tllohy o delitel'nosti
Uloha 7.1. [ [Holl0], tloha 38, str. 115] Nech N je pitciferné kladné ¢islo také, ze N = a679b. Ak
je N delitelné 72, uréte prva cifru a a poslednu cifru b.
Uloha 7.2. [66-1-2-N1] Dokazte, Ze v nekone¢nom rade &isel
1-2-3,2-3-4,3-4-5,4-5-6, ...,
je ¢islo prvé delitelom vSetkych ¢isel dalgich.
Uloha 7.3. [63-1-5-N1] Dokazte, ze pre kazdé prirodzené n je ¢islo n® 4 2n delitelné tromi.
Uloha 7.4. [63-1-5-N2] Dokazte, ze pre kazdé nepéarne &islo n je ¢islo n? — 1 delitelné osmimi.
Uloha 7.5. [63-1-5-N3+63-1-5-N4, resp. 55-1-1]
a) Dokazte, ze pre vietky celé kladné ¢isla m je rozdiel m8 — m? delitelny Sestdesiatimi.

b) Uréte vietky kladné celé ¢isla m, pre ktoré je rozdiel m% — m? delitelny cislom 120.

Uloha 7.6. [59-1I-1] Dokazte, ze pre Iubovolné celé ¢isla n a k viciie ako 1 je ¢islo nFft2 — n¥

delitelné dvanastimi.

Uloha 7.7. [58-S-3] Ked isté dve prirodzené &isla v rovnakom poradi séitame, odéitame, vydelime
a vynasobime a vSetky 8tyri vysledky s¢itame, dostaneme 2 009. Uréte tieto dve Cisla.

Uloha 7.8. [66-1-2-N2| Najdite vetky celé d > 1, pri ktorych hodnoty vyrazov U(n) = n>+17n?>—1a
V(n) = n®+4n?+12 davaji po deleni ¢islom d rovnaké zvysky, nech je celé &islo n zvolené akokol vek.

Uloha 7.9. [66-1-2-D1] Pre ktoré prirodzené ¢isla n nie je vyraz V(n) = n* + 11n? — 12 nasobkom
osmich?

Uloha 7.10. [66-1-2] Né&jdite najvicsie prirodzené &islo d, ktoré ma ta vlastnost, Ze pre l'ubovolné
prirodzené ¢islo n je hodnota vyrazu

V(n) =n* 4 11n* — 12
delitelna ¢islom d.

Uloha 7.11. [66-S-2] Oznaéme M mnozinu vietkych hodnét vyrazu V(n) = n* + 11n? — 12, pricom
n je neparne prirodzené &islo. Nijdite vSetky mozné zvysky po delenf éislom 48, ktoré davaja prvky
mnoziny M.

Uloha 7.12. [60-1-2] Dokazte, ze vyrazy 23z +, 192+ 3y st delitelné &slom 50 pre rovnaké dvojice
prirodzenych &isel z, y.
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