
Seminár 8: Teória £ísel II � úlohy o najmen²om spolo£nom násobku a

najvä£²om spolo£nom deliteli

Úloha 8.1. [61-I-3-N1] Ur£te, pre ktoré prirodzené £ísla a, b platí (a, b) = 10 a zárove¬ [a, b] = 150.

Úloha 8.2. [60-I-5-N1] Nech d je najvä£²í spolo£ný delite© prirodzených £ísel a a b. Ukáºte, ºe £ísla
a/d a b/d sú celé a nesúdelite©né.

Úloha 8.3. [60-I-5-N2] Dokáºte, ºe pre ©ubovo©né prirodzené £ísla a, b platí vz´ah

[a, b] · (a, b) = ab.

Úloha 8.4. [64-I-5-N4] Platí pre kaºdé tri prirodzené £ísla a, b, c a ich najvä£²í spolo£ný delite© d a
ich najmen²í spolo£ný násobok n rovnos´ abc = nd?

Úloha 8.5. [64-I-5-N5] Ak majú prirodzené £ísla a, b najvä£²ieho spolo£ného delite©a d, majú
rovnakého najvä£²ieho spolo£ného delite©a aj £ísla a, b, a − b, a + b. Dokáºte. Platí rovnaké tvrdenie
pre najmen²í spolo£ný násobok?

Úloha 8.6. [61-I-3-N4, resp. 50-II-1] Nájdite v²etky dvojice prirodzených £ísel a, b, pre ktoré platí
a+ b+ [a, b] + (a, b) = 50.

Úloha 8.7. [61-S-1] Nájdite v²etky dvojice prirodzených £ísel a, b, pre ktoré platí rovnos´ mnoºín

{a · [a, b], b · (a, b)} = {45, 180}.

Úloha 8.8. [64-I-5] Rozdiel dvoch prirodzených £ísel je 2010 a ich najvä£²í spolo£ný delite© je
2014-krát men²í ako ich najmen²í spolo£ný násobok. Ur£te v²etky také dvojice £ísel.

Úloha 8.9. [60-I-5-D3] Nájdite v²etky dvojice kladných celých £ísel a, b, pre ktoré má výraz
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celo£íselnú hodnotu.

Úloha 8.10. [60-I-5] Dokáºte, ºe najmen²í spolo£ný násobok [a, b] a najvä£²í spolo£ný delite© (a, b)
©ubovo©ných dvoch kladných celých £ísel a, b sp¨¬ajú nerovnos´

a · (a, b) + b · [a, b] ≥ 2ab.

Zistite, kedy v tejto nerovnosti nastane rovnos´.

Úloha 8.11. [61-I-3] Nájdite v²etky trojice prirodzených £ísel a, b, c, pre ktoré platí mnoºinová
rovnos´

{(a, b), (a, c), (b, c), [a, b], [a, c], [b, c]} = {2, 3, 5, 60, 90, 180},

pri£om (x, y) a [x, y] ozna£uje postupne najvä£²í spolo£ný delite© a najmen²í spolo£ný násobok £ísel x
a y.

Úloha 8.12. [63-S-2] �ísla 1, 2, . . . , 10 rozde©te na dve skupiny tak, aby najmen²í spolo£ný násobok
sú£inu v²etkých £ísel prvej skupiny a sú£inu v²etkých £ísel druhej skupiny bol £o najmen²í.
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