Seminar 8: Teéria cisel II — tlohy o najmenSom spolo¢nom nasobku a
najviacsom spolo¢nom deliteli

Uloha 8.1. [61-1-3-N1] Urcte, pre ktoré prirodzené &isla a, b plati (a,b) = 10 a zaroveii [a, b] = 150.

Uloha 8.2. [60-I-5-N1] Nech d je najvicsi spoloény delitel prirodzenych ¢isel a a b. Ukézte, Ze Cisla
a/d a b/d su celé a nestdelitelné.

Uloha 8.3. [60-1-5-N2| Dokazte, 7e pre lubovolné prirodzené &isla a, b plati vztah

[a,b] - (a,b) = ab.

Uloha 8.4. [64-1-5-N4] Plati pre kazdé tri prirodzené &fsla a, b, ¢ a ich najvicsi spoloény delitel d a
ich najmensi spolo¢ny nasobok n rovnost abc = nd?

Uloha 8.5. [64-I1-5-N5] Ak maja prirodzené &isla a,b najvicsieho spolotného delitela d, maja
rovnakého najvéicgieho spolo¢ného delitela aj &isla a, b, a — b, a + b. Dokazte. Plati rovnaké tvrdenie
pre najmens{ spolo¢ny nasobok?

Uloha 8.6. [61-1-3-N4, resp. 50-1I-1] Najdite vietky dvojice prirodzenych ¢isel a,b, pre ktoré plati
a+ b+ [a,b] + (a,b) = 50.
Uloha 8.7. [61-S-1] Najdite vetky dvojice prirodzenych &isel a,b, pre ktoré plati rovnost mnozin

{a-[a,b],b- (a,b)} = {45,180}.

Uloha 8.8. [64-I-5] Rozdiel dvoch prirodzenych &sel je 2010 a ich najvicsi spoloény delitel je
2014-krat mensf ako ich najmensi spoloény nasobok. Urcte vetky také dvojice ¢isel.
Uloha 8.9. [60-1-5-D3] Najdite vietky dvojice kladnych celych &isel a, b, pre ktoré ma vyraz

a 14b

b 9a
celoCiselntt hodnotu.

Uloha 8.10. [60-1-5] Dokézte, Ze najmensi spolo¢ny nasobok [a,b] a najvicsi spoloény delitel (a, b)
Tubovolnych dvoch kladnych celych éisel a, b splhaja nerovnost

a-(a,b)+b-[a,b] > 2ab.
Zistite, kedy v tejto nerovnosti nastane rovnost.

Uloha 8.11. [61-1-3] Néajdite vSetky trojice prirodzenych &isel a,b, ¢, pre ktoré plati mnozinova
rovnost

{(a,b), (a,c),(b,c),[a,b],a,c,[b,c} ={2,3,5,60,90,180},
pricom (z,y) a [x,y] oznacuje postupne najvicsi spolo¢ny delitel a najmensi spoloény nasobok ¢isel z

avy.

Uloha 8.12. [63-S-2] Cisla 1, 2,..., 10 rozdel'te na dve skupiny tak, aby najmensf spolo¢ny nasobok
stcinu v8etkych ¢&isel prvej skupiny a stcinu vSetkych ¢&isel druhej skupiny bol ¢o najmensi.
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