Seminar 13: Geometria IV — kruZnica vpisani a opisana trojuholniku

Uloha 13.1. [57-1I-1] Trojuholnik ABC splia pri zvy¢ajnom oznaceni dlzok stran podmienku
a < b < c. Vpisana kruznica sa dotyka stran AB, BC a AC postupne v bodoch K, L a M. Dokazte,
7e z useCiek AK, BL a C'M moZno zostrojit trojuholnik prave vtedy, ked plati b + ¢ < 3a.

Uloha 13.2. [61-S-2] Ozna¢me S stred zakladne AB daného rovnoramenného trojuholnika ABC.
Predpokladajme, Ze kruZnice vpisané trojuholnikom ACS, BCS sa dotykaja priamky AB v bodoch,
ktoré delia zdkladiiu AB na tri zhodné diely. Vypocitajte pomer |AB| : |CS].

Uloha 13.3. [62-S-1] Danému rovnostrannému trojuholniku vpisme a opisme kruznicu. Oznaéme S
obsah vzniknutého medzikruzia a T obsah kruhu, ktorého priemer je zhodny s dizkou strany daného
trojuholnika. Ktory z obsahov S, T je vicgi? Svoju odpoved zddvodnite.

Uloha 13.4. [61-I-5] Dany je rovnoramenny trojuholnik so zakladiiou dizky a a ramenami dizky b.
Pomocou nich vyjadrite polomer R kruznice opfsanej a polomer r kruZnice vpisanej tomuto trojuhol-
niku. Potom ukazte, ze plati R > 2r a zistite, kedy nastane rovnost.

Uloha 13.5. [63-1-2] V rovine st dané body A, P, T neleziace na jednej priamke. Zostrojte trojuholnik
ABC tak, aby P bola pita jeho vysky z vrcholu A a T bod dotyku strany AB s kruZnicou jemu
vpisanou. Uvedte diskusiu o pocte riefeni vzhladom na polohu danych bodov.

Uloha 13.6. [59-1-4] Kruznica k(S;7) sa dotyka priamky AB v bode A. Kruznica I(T;s) sa dotyka
priamky AB v bode B a pretina kruznicu k v krajnych bodoch C, D jej priemeru. Vyjadrite dlzku
a usetky AB pomocou polomerov r, s. Dokazte d'alej, ze prieseénik M priamok CD, AB je stredom
isecky AB.

Uloha 13.7. [61-1-2] Dlzky stran trojuholnika st v metroch vyjadrené celymi &slami. Uréte ich,
ak mé trojuholnik obvod 72m a ak je najdlhsia strana trojuholnika rozdelend bodom dotyku vpisanej
kruznice v pomere 3 : 4.
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